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CONTROLE CONTINU N01 
 

CLASSE : Terminale C et D DUREE : 02H COEF : 07/04 SESSION : 05 Octobre 2024 

EPREUVE DE MATHEMATIQUES 

 
 

Exercice 1 : Raisonnement par récurrence sur ℕ  (10 points) 

1- Démontrer par récurrence que pout tout entier 𝑛 ≥ 1, on a : 2 points × 𝟑 = 6 points 

(a) ∑ 𝑘(𝑘 + 1)𝑛
𝑘=1 =  

𝑛(𝑛+1)(𝑛+2)

3
. 

(b) 10𝑛 − 1 est un multiple de de 9. 

(c) ∑ 𝑘 ∙ 2𝑘−1 = [(𝑛 − 1) ∙ 2𝑛] + 1𝑛
𝑘=1 . 

2- Démontrer par récurrence que pour tout entier 𝑛 ≥ 5, on a : 2𝑛 > 5(𝑛 + 1).2 points 

3- Soit la suite (𝑈𝑛) definie par 𝑈0 = −
1

2
 et 𝑈𝑛+1 =

5𝑈𝑛+6

𝑈𝑛+4
 

(a) Démontrer par récurrence que ∀𝑛 𝜖 ℕ, −
1

2
≤ 𝑈𝑛 < 3.                                1,5 point 

(b) En posant par 𝑼𝒏+𝟏 = 𝒇(𝑼𝒏), déterminer le réel 𝑙 vérifiant 𝑓(𝑙) = 𝑙.        1,5 point 

 

Exercice 2 : Fonctions numériques à variable réelle (09 points) 

1- Déterminer les réels 𝒂 et 𝒃 pour que la fonction  ℎ définie par :                               

𝒉(𝒙) = {

ℎ(𝑥) = 𝑥2 + 𝑎𝑥 − 1   𝒔𝒊 𝒙 ≤ −𝟏

ℎ(𝑥) = 2𝑥 − 1  𝒔𝒊 − 𝟏 < 𝒙 ≤ 𝟏

ℎ(𝑥) = (𝑥 − 𝑏)2  𝒔𝒊 𝒙 > 𝟏

 soit continue en −1 et 1.                3 points 

2- Soit la fonction 𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝒙
. 

(a) Justifier que l’ensemble de définition de 𝑓 est 𝑫𝒇 = ℝ\{𝟎}.                          1 point 

(b) Démontrer que pour tout réel 𝑥 ≠ 0 :
𝑥2 −  1

𝑥
≤ 𝑓(𝑥) ≤

𝑥2 +  1

𝑥
.                    2 points 

(c) Calculer alors la limite de 𝒇 en −∞ et en +∞.                                              2 points 

(d) Montrer que la courbe de la fonction 𝒇 admet une asymptote oblique (𝒅) 

d’équation 𝒚 = 𝒙 en −∞ et en +∞.                                                                      1 point 
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Consigne : L’épreuve est étalée sur une page et est note sur 20 points 

 






















