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EXERCICE 1 : (05,00 POINTS) L/ A
1. Soient f et g deux fonctions numériques, a, b, ¢ et d quatre nombres réels.
f(x)=a’x+3, x<1

x3~7x%+17x+cC

f!:JC)-—-_tix;is; 1<x<3 » | g0x) = x-2 px<2
f(x)—'—-;-x2+%ix~—ab;x>3 gl =x*+d, x=2
~a) Déterminer le domaine de définition Dy de¢ la fonction f et D, de la fonction g. O,Spt\/'
<« b) Déterminer a et b pour que f soit continue sur D. | 0,75pt \ /
3 ¢) Déterminer c et d pour que g soit continue en xo = 2. ' 0,75ptx
2. Montrzr que la fonction h(x) = —3@:_?—:2-, est prolongeable par contipuité en x5 = 1 et

déterminer son prolongement, ) 0,75pt \
sin(%)

[ %
QN . 1 1-~COS X . C s . 1-cosx Y
3. Soit x un nombre réel non nul. Montrer que E( ¥ ) = ~—5, puis en déduire Im(u) (——;2-—) e, 3V
. 3 x> .

- - 1 x+cosx / ‘
; 3 = < v :
4. Montrer que pour tout réel x, - < vy 1, puis en déduire xll,rpm (3+28m x)_ 0,%5pt .
5. Calcular les limites suivantes : u = lirﬁp (V2x —vx+1) ;2= lim (V422 -1+ 2x), ‘
x—4oo x—=—00
sin x+cos x . tan 3x - 2—/3x-2 ]
w = x]_l,,]?_( sm(3x)+cos(3x) Z= ll—l'.l’(lj (tan Zx) et l }}E V2x+5-3° A l’zspt . ‘
EXERCICE 2 : ‘(05,09 POINTS) /%
- Le plan es* muni d’un repére orthonormé. On considére trois fonctions numérique f,g eth:

f(x) = Si.’:_i.l’ g est définie de [—3; +oof vers [—1; +oo[ telle que g(x) = vx +3 —1 #
~eth(x) = x*—6x+8. | - o -
1. Déterminer le domaine de définition de fog et gof. Ipt - %
2. Montrer que g est bijective et définir sa bijection réciproque gt 0,75pt
3. Monter que pour tout réel x, h(x) = (x —~ 3)2 — 1 et pour tout réel x différent de —5, |
4. ‘Donner le f)rogramme de constructlon de chacune des courbe (C ) (Cg) et (Cp). 0,75pt -
5. Construire les courbes (C;), (C,), (C4-1) et (Cp) chacune dans son repére. 2pts -
EXERCICE 3 :(05,00 POINTS)  %23/5 Gl T

Le tableau de variation suivant est celui d’'une
= foriction numérique d*tine variable réelle x. ' f(;:} / \ /
‘_ »1 Dresscr le. tableau de vanatlon des cing fonctions définies paf =g (x) = 2f (x); hix) =

20 = flx+2) = 3,i(x) = |f ()] eth(x) = f(IxI)

S—————
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2. Montrer que Péguation f{x) = 0 admet trois solutions @, f ety avec a < f <. 0,75pt
3. En déiuire fe signe de la fonction f sur R. 0,5pt
4. On suppose que [(x) = x* — 3x? + 1, et B € [0; 2]. Donner un encadrement de f d’amplitude
0,01 preés. 0,5pt
5- Justifier pourquor I’équation f(x) + 1 = 0, admet trois solutions dans R. 0,5pt
6. Sur a courbe ci-dessous qui est celle de la restriction de f, représenter en rouge la courbe de h,
en bleue la couwrbe de i et en crayon la courbe de k. 1,5pt - +

EXERCICE4: - /.
A- On cosidére les fonctions numériques définie sur D =] — 00; —1] U [1; 4oo[ par
JjO)=Vai+1-Vx? —Tet k(x) = (VxZ+ 1 +Va? —1)sin(vax? + 1 - Vx2 - 1)

1. Démoatrer que pour tout x € D, k(x) = 2 sm}((}’f )x ;i . A 0,5pt v/
2. Déterrniner la valeur exacte des limites a = xl-i.Too j(x) et b= xl_i)rllm k(x). 0,5pt v/
B- Le plan est muni d’un repére orthonormé (0,7; J), on considére la fonction f(x) = f:—?—‘fi
1. Calculer les limites aux bornes du domaine de définition. 1pt -
2. En déduire 1’équation d’une asymptote a la courbe (Cf). 0,25p¢t =+
3. .Déter:niner a, b et ¢ tels que pour tout réel x, différentde 4, f(x) =ax+ b+ x—f:. 0,5pt .~
4. Montrer la droite (D):y = —x + 3 est asymptote oblique & la courbe (Cf). 0,25pt ~
57 Etudier la position relative de (Cf) et (D). 0,5pt \ -
6. Soit M un point du plan, tel que : OM = xT + yJ, 02 = 47— J et 2M = X1+ YJ. "
a) Exprimer X et Y en fonction x et y. 0,5pt
7 b) Déterminer une fonction g telle que Y = g(X). 0,5pt -
0,5pt

4 ¢) Etudier'la parité de g puis déduire.
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